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1) Studiare la funzione f : R? \ {(0,0)} — R definita come segue
e$2+2y2

flz,y) = g + 72+ 97

determinandone in particolare i punti critici ed il comportamento della funzione in un

intorno di tali punti (stabilendo se si tratta di punti di minimo, di massimo o di sella).

Suggerimento: valutare il comportamento della funzione lungo alcune semplici curve

del piano.

2) Determinare i punti di massimo e minimo (ed eventuali punti critici) della funzione

f(z,y,2) =zy + yz,

sul dominio A = {z? + y* 4+ 22* <1} Nn{z > 0}.

3) Dimostrare che I’equazione
1422+ — e ™2 +log(l +cos’z) =0

definisce una ipersuperficie passante per il punto (7/2,0,0) i cui punti si possono rap-
presentare dall’equazione x = ¢(y, z), ove ¢ : V — R & una funzione di classe C*
definita in un aperto V' C R* contenente (0, 0).

Stabilire il comportamento di ¢ in un intorno sufficientemente piccolo di (0,0), trac-

ciandone le curve di livello.
4) [facoltativo] Sia dato € aperto limitato del piano.

1. Stabilire ’esistenza di un cerchio di raggio massimo contenuto nella chiusura €.

2. Discutere 'unicita di tale cerchio massimo in generale e nel caso in cui €2 sia
strettamente convesso (cioe tale che per ogni z,y € Q si abbia Az + (1 — )y € Q
per ogni 0 < A < 1).

3. Si pud determinare ’esistenza di un quadrato di lato massimo contenuto in Q?



