Analisi Matematica II
Prova scritta parziale del 12.1.2015

1.
PUNTI 14
Siano :

Σ  la superficie descritta in forma parametrica dalle equazioni 
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  ,  con | u |≤ 1 ,  0 ≤ v ≤ 2 π
V la regione di spazio racchiusa da Σ e dalle due basi

F il campo vettoriale di componenti ( x2 , x , z / 2 ).

· Descrivere geometricamente Σ e V.

· Calcolare la circuitazione del campo lungo il bordo superiore di Σ con l’orientamento indotto dalla parametrizzazione, sia direttamente sia utilizzando il teorema di Stokes.

· Calcolare il flusso del campo uscente da V .
2.
PUNTI 10
Data la curva γ descritta in forma parametrica dalle equazioni


x = t / ( 1 + t3 )  ,  y =  t2 / ( 1 + t3 )  ,  con t ≥ 0 ,
· disegnarla, evidenziando eventuali punti a tangente orizzontale, a tangente verticale, angolosi.
· Calcolare l’area della regione racchiusa da γ, utilizzando la terza formula di Gauss-Green

3.
PUNTI 8
Date le superfici S e Σ , definite rispettivamente dalle equazioni  z2 – x y = 1  e  x z = 1,
· provare che S è un insieme chiuso e non limitato.
· Trovare la minima distanza di S dall’origine (che esiste anche se l’insieme non è limitato; basta sia chiuso) utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange.

· Provare che ( 1 , 0 , 1 ) non è un punto singolare per la curva γ = S 
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 Σ e trovare la retta tangente e il piano normale alla curva in tale punto.
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